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p103 번 단순변형1

수열1. 은 모든 자연수 에 대하여



  
 를 만족시킨다.   일 때, 의

값은?

①


②


③ ④ ⑤

p103 번 단순변형2

모든 항이 양수인 수열2. 은   이고,

모든 자연수 에 대하여

       

을 만족시킨다. 의 값은?

① ② ③ ④ ⑤

p105 번 단순변형3

수열3. 은 모든 자연수 에 대하여

 × × ×⋯× 



을 만족시킨다.   


일 때, 의 값을 구

하시오 단. ( , 와 는 서로소인 자연수이다.)

p105 번 단순변형4

두 수열4. , 은      이고,

모든 자연수 에 대하여

        

을 만족시킨다.  의 값은?

① ② ③ ④ ⑤
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p107 번 단순변형5

다음은 모든 자연수5. 에 대하여 등식


  










⋯⋯㉠이 성

립함을 수학적 귀납법으로 증명한 것이다.

( )ⅰ   일 때

좌변( ) ×××  

우변( )

××××
 

이므로 이 성립한다.㉠

( )ⅱ   일 때 이 성립한다고 가㉠

정하면


  










⋯⋯㉡

의 양변에㉡ 를 더하면


  

  







 가

=


× 나

따라서,  일 때에도 이 성립㉠

한다.

에 의하여 모든 자연수( ), ( )ⅰ ⅱ 에

대하여 이 성립한다.㉠

위의 과정에서 가 에 알맞은 식을( )   나, ( )

에 알맞은 식을  이라 할 때,   

의 값은?

① ② ③ ④ ⑤

p108 번 단순변형1

수열6. 은      이고 모든 자,

연수 에 대하여       을 만족

시킨다.   의 값은?

① ② ③ ④ ⑤

p108 번 응용 변형2

수열7. 을

     

          ⋯
으로 정의할

때, 의 값을 구하시오.

① ② ③ ④ ⑤
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p108 번 단순 변형3

모든 항이 양수인 수열8. 은

     이고 모든 자연수, 에 대하여

     를 만족시킨다.  


을

만족시키는 자연수 의 최솟값은?

① ② ③ ④ ⑤

p108 번 단순 변형4

다음은 모든 자연수9. 에 대하여 부등식


  

 

 








⋯


＞

이 성립함을 수학적 귀납법으로 증명한 것이

다.

자연수 에 대하여

 





⋯


이라 할 때,

  임을 보이면 된다.

   일 때   


 


 


＞이다.

   일 때 ＞이라고 가정하면

  일 때

 







⋯



   







  ㈎

한편,   ㈏  이므로







＞ ㈐

그런데 ＞이므로

 ＞  


 ㈐  ㈎ ＞

그러므로 , 에 의하여 모든 자연수 에

대하여 ＞이다.

위의 증명에서 가 나 다 에 알맞은 것은( ), ( ), ( ) ?

가 나 다( ) ( ) ( )

① 


 



② 


 



③ 


 



④ 


 



⑤ 


 


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p109 번 단순 변형1

수열10. 이

    

      단      ⋯

을 만족시킬 때, 
  



의 값은?

① ② ③ ④ ⑤
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1 ⑤ 2 ② 3  4 ④ 5 ①

6 ① 7 ② 8 ② 9 ② 10 ②

정답1) ⑤

출제범위 수학적 귀납법[ ]

수열 이 공비가 인 등비수열이므로

   × 

   ×

 

따라서

 



 





 

필수 개념

등비수열의 귀납적 정의▸

    × 

  
   ×  

공비가⇒ 인 등비수열

정답2) ②

출제범위 수학적 귀납법[ ]

       에서

         

     또는     

모든 항이 양수이므로

     

즉 수열, 은 첫째항이 이고 공차가, 인

등차수열이다.

  ×  

따라서   ×  

       에서

        

    또는     

모든 항이 양수이므로

    

    

   

          ×

      ×   ×

이런 방법으로     ×

    

필수 개념

등차수열의 일반항▸

      은 초항 는 공차

필수 개념

등차수열의 귀납적 정의▸

      

        

공차가⇒ 인 등차수열

정답3) 

출제범위 수학적 귀납법[ ]

 × × ×⋯× 


(*)…

이라 하자.

에(*)   를 대입하면

 × × × × × ×



 


⋯⋯㉠

정답 및 해설
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에(*)   를 대입하면

 × × × × ×



 


⋯⋯㉡

을 하면÷㉠ ㉡

 × × × ×

 × × × × ×










이므로   



따라서     

 ⋅


 



 × ⋅  


 


에서

  


×


 


×  



 × × ⋅


 


에서

  


× ×


 


×  



 × × × ⋅


 


에서

  


× × ×


 


×  



 × × × × ⋅


 


에서

  


× × × ×


 


×  



 × × ⋯× ⋅


 


에서

  


×

 × × × ×


 


×  



이므로   ,   

  

필수 개념

수열의 귀납적 정의▸

첫 항과 이웃하는 두 항 과   

(     ⋯ 사이의 관계식으로 수열의)

일반항을 구하는 방법

정답4) ④

출제범위 수학적 귀납법[ ]

     이므로

  

  

   

   

     이므로

  

  

   

   

     이므로

  

 

   

  

   

따라서    

필수 개념

수열의 귀납적 정의▸

첫 항과 이웃하는 두 항 과   

(     ⋯ 사이의 관계식으로 수열의)

일반항을 구하는 방법

정답5) ①

출제범위 수학적 귀납법[ ]
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
  

  



 
  






    

  



이다.

이 때,


  









,

⇔ 
  

  



 
  






    

  











즉 가   이다.

주어진 식을 정리하면








 ×



 

 






으로 나   이다.

따라서,

  ,

  로

  ∙∙∙  

  ∙   이다.

    

필수 개념

수학적 귀납법▸

자연수 에 대한 명제 이 모든 자연수 

에 대하여 성립함을 증명하려면

(1)  일 때 명제, 이 성립함을 보인다.

(2)  일 때 명제, 이 성립한다고 가정

하고   일 때에도 성림함을 보인다.

정답6) ①

출제범위 수학적 귀납법[ ]

모든 자연수 에 대하여

  

   

를 만족시키므로 수열  은 등차수열이다.

등차중항의 성질에 의하여

 

 




 

따라서

    ×

 


 × 

 ×

 ×
 

      에서 모든 자연수에 대해

     이므로 은 등차수열이다.

     

      

  

  


 


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  ×


 

  

    

     

  

 ××


 

필수 개념

등차수열의 일반항▸

      은 초항 는 공차

정답7) ②

출제범위 수학적 귀납법[ ]

   

   

   

   

⋮

   

   에서

좌변과 우변을 모두 더하면

     

∴   

     

     

이므로

     이다.

은 보다 가 크고 는 보다 가 크다.

이런 방법으로 홀수 번째 항인 은 초항이

이고 공차가 인 등차수열을 이루고 짝수 번

째 항인 은 초항이 이고 공차가 인 등

차수열을 이룬다.

즉    ×  

  ×  

   ×   ×  

  ×  ×  

     

필수 개념

수열의 귀납적 정의▸

첫 항과 이웃하는 두 항 과   

(     ⋯ 사이의 관계식으로 수열의)

일반항을 구하는 방법

정답8) ②

출제범위 수학적 귀납법[ ]

    에서

 
   

이므로 수열 은 등비수열이다.

수열  의 공비를  라 하면

  



 



이때 수열  의 모든 항이 양수이므로

  



따라서   ⋅
 

 

⋅
 

 






 

n 




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
 






, 

 


 


이므로

 ≥  일 때,  


을 만족시키는 의 최

솟값은 이다12 .

필수 개념

등비수열의 귀납적 정의▸

    × 

  
   ×  

공비가⇒ 인 등비수열

정답9) ②

출제범위 수학적 귀납법[ ]

(2)   일 때 ＞이라고 가정하면

 





⋯


 이면

    일 때

  





⋯



 





⋯

 
 







 



한편,           이므로

            

양변을            으로 나누면







이므로

















에서







＞



가( )



나( )<

다( )



필수 개념

수학적 귀납법▸

자연수 에 대한 명제 이 모든 자연수 

에 대하여 성립함을 증명하려면

(1)  일 때 명제, 이 성립함을 보인다.

(2)  일 때 명제, 이 성립한다고 가정

하고   일 때에도 성립함을 보인다.

정답10) ②

출제범위 수학적 귀납법[ ]

  

  

   

    ⋅⋅ 

    ⋅⋅ 

    ⋅⋅  

    ⋅⋅  

     

         ⋯

제항부터 개의 항이 규칙적으로 반복되므로

  ×이므로


  



  
  



 ×    

 ×

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필수 개념

주기적으로 반복되는 수열의 합▸

더하는 항의 개수를 반복되는 수의 개수로 나

누어 생각한다.


