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저자의 말의 도구와 태도

안녕하세요. 오르비 파급효과입니다. 오르비에 출시하는 첫 종이책이네요. 작년에 EBS 선별과 칼럼으로 큰 사랑을 
받고 기출의 파급효과 시리즈를 집필하기로 마음먹었습니다. 이까지 오는데 너무 과분한 사랑을 주신 분들 너무 
감사합니다. 이제 본격적으로 교재 소개를 해보겠습니다. 저는 다음과 같은 교재를 만들었습니다. 

1. 기하와 벡터 기출을 푸는데 정말 필요한 태도와 도구만을 모두 정리했습니다.

각 Chapter를 나누는 기준이 교과서 목차가 아닌 기출을 푸는데 정말 필요한 태도와 도구입니다. 기존 개념서보다 

훨씬 얇습니다. 수능이 얼마 안 남은 이 시점, 빠르게 실전 개념을 정리할 수 있습니다. 예시 해설까지 꼼꼼히 읽는다면 
준킬러, 킬러 문제에서 생각의 틀이 확실히 잡힐 것입니다. 각 Chapter를 ‘순서대로’ 학습하신다면 더욱 큰 학습효과를 

기대할 수 있습니다. 

2. 기출에 대한 태도와 도구들을 바로 활용할 수 있도록 준킬러 이상급의 기출 문제들을 본문 속 예시로 들었습니다. 

20학년도 6월 평가원 문제와 출제경향까지 반영되어 있습니다.

기하와 벡터 기출 중 평가원 29번은 물론 오답률이 높은 문제들을 예시로 들었습니다. 본문 속 태도와 도구가 킬러, 
준킬러에서 어떻게 보편적으로 이용되는지 직접 확인한다면 더욱 태도와 도구들이 더욱 와닿을 것입니다. 어떠한 

한 문제에만 적용되는 특수한 스킬 같은 것이 아닙니다.

예시로 든 들어주는 평가원 기출을 태도와 도구뿐만 아니라 진화 단계별로도 배치했습니다. 예시들을 ‘순서대로’ 
풀다보면 자연스럽게 기출의 진화과정을 느낄 수 있습니다. 기출의 진화과정을 느낀다면 자연스럽게 기출에 대한 

태도와 도구들이 정리됩니다. 태도와 도구 정리가 완성되면 최종 진화 형태인 후반부의 최신 기출문제는 혼자 clear 
할 수 있고 이에 대한 보람을 느끼실 겁니다. 

예전 킬러 문제에 쓰였던 아이디어 2개 이상이 현재의 준킬러, 킬러에 쓰입니다. 수능 때 21번, 29번, 30번을 풀 
생각이 없어 과거의 21번, 29번, 30번을 제대로 학습하지 않는 우를 범한다면 준킬러도 못 풀거나 빨리 풀기 힘듭니다. 
따라서 태도와 도구를 기반으로 한 기출의 킬러 학습은 필수입니다.
 
3. 평가원 문항뿐만 아니라 교육청, 사관학교 문항도 중요한 기출들입니다. 

최근 교육청 및 사관학교 문제가 진화한 형태가 평가원에 출제되고 있습니다. 19학년도 수능 29번의 경우 14학년도 
사관학교 15번과 매우 유사하고 20학년도 6월 평가원 21번, 30번은 18년 10월 교육청 21번, 30번과 매우 유사합니다. 
따라서 기존 평가원 기출만을 푸는 것만으로 현재 수능을 대비하기는 힘듭니다. 하지만 교육청 및 사관학교 문제들까지 

모두 풀자니 양이 너무 많습니다. 

이를 해결하기 위해 핵심적인 평가원, 교육청, 그리고 사관학교 문제를 필요한 만큼만 선별했습니다. 본문과 함께 

있는 예시 문제들은 기하와 벡터 교재의 경우 대략 50문제 정도입니다. 예시에 있는 문제 수만으로 부족함을 느끼실 

분들을 위해 예시보다는 다소 쉬운 유제들도 기출에 대한 태도와 도구를 체화하기 시키기 위해 충분히 넣었습니다. 
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기하와 벡터 교재의 경우 유제는 대략 70문제입니다. 본문 속 예시뿐만 아니라 유제들도 단순 단원별로 분리된 것이 
아니라 기출에 대한 태도와 도구를 기준으로 분리되었습니다.

4. 칼럼 속 예시해설은 문제를 푸는데에 있어 필요한 생각의 흐름을 매우 자세하게 담았습니다. 예시보다 다소 쉬운 

유제들도 본문에서 배운 태도와 도구 그리고 key point를 comment로 달아 놓았습니다. 

예시 해설은 단계별로 분리되어 있어 가독성이 좋아 이해가 더욱 쉽습니다. 문제에서 필요한 태도와 도구들을 어떻게 

쓰는지 과외처럼 매우 자세히 알려줍니다. 유제 comment들은 문제의 핵심을 간략히 보여줍니다. 본문과 예시들을 

잘 학습했다면 무리 없이 풀 수 있는 수준입니다. 

하루에 예시를 포함한 Chapter 하나만 완료하고 유제 10문제만 푸세요! 이를 실천하면 기하와 벡터 교재를 모두 
끝내는 데에 2주가 걸립니다. 수능까지 이 교재를 최소 2번 이상 볼 수 있습니다.

수학 가형 4등급 초반이 1등급 컷 이상 받는 데 1달에서 2달 사이로 걸립니다. 
약 파는 것 아닙니다. 과장된 광고를 극도로 싫어하는 편입니다. 

저도 18학년도 6월 평가원 때 3등급 받고 여름방학 때 이 책의 내용대로 기출을 학습하고 18학년도 9월 평가원, 
18학년도 수능 1등급을 가볍게 받아냈습니다. 

제 과외 학생은 19학년도 6월 평가원 때 4등급에 가까운 3등급이었으나 이 방법대로 1달간 기출을 학습하고 19학년도 

수능 96점을 받아내었습니다.

수학 가형 1등급, 아직 늦지 않았습니다. 마지막으로 한 번쯤은 봐야 할 기출, 기출의 파급효과와 함께합시다.

기출의 파급효과 시리즈

docs.orbi.kr/docs/6753/ docs.orbi.kr/docs/6724/

미적분 2 확률과 통계
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교재 이용법

원활한 교재 이용을 위해 대단원, 중단원, 중소단원, 소단원 구분법을 소개하겠습니다.

대단원 제목입니다.

대단원에 속한 중단원 제목입니다.

중단원에 속한 중소단원 제목입니다. 

중소단원에 속한 소단원 제목입니다.

위를 참고하여 학습하신다면 Chapter 내용이 더욱 유기적으로 연결될 것입니다. 헷갈린다면 Chapter를 순서대로 

읽어나가셔도 전혀 문제가 없습니다. 



7o rb ibooks.com

원활한 교재 이용을 위해 예시, 예시해설, 유제, 유제 Comments 구분법을 소개하겠습니다.

본문과 함께 소개되는 예시 문항입니다. 본문 중간중간에 예시들이 등장합니다. 

07학년도 9월 평가원 22번

타원 







  의 두 초점을 F F ′이라 하자. 이 타원 위의 점 P 가 OP  OF 를 만족시킬 때, 

PF ∙PF′ 의 값을 구하시오. (단, O 는 원점이다.) [4점]

예시 문항 해설입니다. 매우 자세하며 본문에서 배운 도구와 태도를 일관적으로 적용합니다.

  

1. 이후에 더 자세히 설명하겠지만 이차곡선의 정의와 관련된 보조선은 모두 그어주어야 한다. 위 문제에 나오는 

이차곡선은 타원이므로 타원의 정의와 관련된 초점 두 개와 PF , PF′을 그어 주어야 한다. 

문제에서 주어진 그림에서는 타원의 초점 F와 초점 F′은 표시되어 있으므로 추가적으로 PF , PF′만 

그어주면 된다. PF ∙PF′ 을 알기 위해선 ∆PFF′에 대한 정보를 최대한 표시해야 한다. 따라서 

OF  OF′ 도 표시해 주자. 
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본문 내용을 체화하기 위한 유제입니다. 

유제 문제에 대한 저자의 Comment입니다.

위를 참고하여 학습하신다면 교재 이용이 더욱 편리합니다. 
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01 문제

CHAPTER 

01 16년 4월 교육청 17번

그림과 같이 타원 




 




  의 두 초점 중 좌표가 양수인 점을 F, 음수인 점을 F′이라 하자. 타원 

위의 점 P 에 대하여 선분 PF′의 중점 M의 좌표가  이고 PMPF 일 때,   의 값은? (단, 

, 는 상수이다.) [4점]

O



FF′

M

P

①   ②  ③   ④  ⑤ 

02 13년 10월 교육청 16번

그림과 같이 한 초점이 F이고 점근선의 방정식이      인 쌍곡선이 있다. 제1사분면에 있는 

쌍곡선 위의 점 P에 대하여 선분 PF의 중점을 M이라 하자. OM MF  일 때, 선분 OF의 길이는? 

(단, O는 원점이다.) [4점]

①  ②  ③  ④  ⑤ 
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03 15학년도 6월 평가원 28번

좌표평면에서 포물선      의 초점을 F, 포물선      의 초점을 F라 하자. 점 P는 다음 

조건을 만족시킨다.

(가) 중심이 C  위에 있고 점 F을 지나는 원과 중심이 C  위에 있고 점 F를 지나는 원의 교점이다.

(나) 제3사분면에 있는 점이다.

원점 O에 대하여 OP

의 최댓값을 구하시오. [4점]
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04 16학년도 6월 평가원 19번

그림과 같이 초점이 각각 F F′과 G G′이고 주축의 길이가 2, 중심이 원점 O 인 두 쌍곡선이 제1사분면

에서 만나는 점을 P , 제3사분면에서 만나는 점을 Q 라 하자.

PG×QG PF×QF  일 때, 사각형 PGQF의 둘레의 길이는? (단, 점 F의 좌표와 점 G의 좌

표는 양수이다.) [4점]

①    ②  ③  ④   ⑤ 

05 13학년도 6월 평가원 27번

두 점 F  , F′  을 초점으로 하는 타원 위의 서로 다른 두 점 P , Q 에 대하여 원점 O 에서 선분 

PF 와 선분 QF′에 내린 수선의 발을 각각 H와 I라 하자. 점 H와 점 I가 각각 선분 PF 와 선분 QF′의 

중점이고, OH×OI  일 때, 이 타원의 장축의 길이를 이라 하자. 의 값을 구하시오. (단, 

OH≠OI ) [4점]
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06 18년 10월 교육청 10번

직선    가 두 쌍곡선     , 






  중 어느 것과도 만나지 않도록 하는 정수 의 

개수는? [3점]

①  ②  ③  ④  ⑤ 

07 17학년도 사관학교 10번

그림과 같이 포물선     위의 한 점 P 를 중심으로 하고 준선과 점 A 에서 접하는 원이  축과 만나는 

두 점을 각각 B , C 라 하자. 부채꼴 PBC 의 넓이가 부채꼴 PAB 의 넓이의  배일 때, 원의 반지름의 

길이는? (단, 점 P 의  좌표는  보다 크고, 점 C 의  좌표는 점 B 의  좌표보다 크다.) [3점]

P

B

A

C

  

O





①   ②  ③  ④   ⑤ 
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08 14년 7월 교육청 18번

그림과 같이 포물선    의 초점 F를 중심으로 하고 원점을 지나는 원  가 있다. 포물선 위의 점 

A 와 점 B에 대하여 선분 FA 와 선분 FB 가 원  와 만나는 점을 각각 P , Q 라 할 때, 점 P 는 선분 

FA 의 중점이고, 점 Q 는 선분 FB 를    로 내분하는 점이다. 삼각형 AFB 의 넓이가 일 때,  의 

값은? (단, 점 A와 점 B는 제사분면 위에 있다.) [4점]

B

O

A

P
Q

F 



①  ②  ③  ④  ⑤ 

09 12학년도 6월 평가원 29번

그림과 같이 한 변의 길이가  인 정삼각형 OAB 의 무게중심 G 가 축 위에 있다. 꼭짓점이 O 이

고 초점이 G 인 포물선과 직선 GB 가 제사분면에서 만나는 점을 P 라 할 때, 선분 GP 의 길이를 구하시

오. (단, O 는 원점이다.) [4점]
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10 13학년도 9월 평가원 26번

그림과 같이 좌표평면에서 꼭짓점이 원점 O 이고 초점이 F인 포물선과 점 F를 지나고 기울기가 인 

직선이 만나는 두 점을 각각 A B 라 하자. 선분 AF 를 대각선으로 하는 정사각형의 한 변의 길이가 

일 때, 선분 AB 의 길이는    이다.   의 값을 구하시오. (단,  는 정수이다.) [4점]

11 13년 10월 교육청 27번

그림과 같이 점 A  을 중심으로 하고 반지름의 길이가  인 원과 타원 







  의 한 교점을 

P 라 하자. 점 B  에 대하여 PAPB  일 때,  의 값을 구하시오. [4점]
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12 15학년도 수능 27번

타원 


 



  의 두 초점 중  좌표가 양수인 점을 F , 음수인 점을 F′ 이라 하자. 이 타원 위의 

점 P 를 ∠FPF′ 


가 되도록 제  사분면에서 잡고, 선분 FP 의 연장선 위에  좌표가 양수인 

점 Q 를 FQ  이 되도록 잡는다. 삼각형 QF′F 의 넓이를 구하시오. [4점]
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13 14학년도 6월 평가원 12번

그림과 같이 쌍곡선 






  의 두 초점은 F, F ′ 이고, 점 F 를 중심으로 하는 원  는 쌍곡선과 

한 점에서 만난다. 제  사분면에 있는 쌍곡선 위의 점 P 에서 원  에 접선을 그었을 때 접점을 Q 라 

하자. PQ   일 때, 선분 PF ′ 의 길이는? [3점]

①  ② 


③  ④ 


⑤ 

14 17학년도 6월 평가원 18번

그림과 같이 쌍곡선 



 



  의 두 초점을 F F′ 이라 하고, 이 쌍곡선 위의 점 P 를 중심으로 하고 

선분 PF′ 을 반지름으로 하는 원을  라 하자. 원  위를 움직이는 점 Q 에 대하여 선분 FQ 의 길이의 

최댓값이  일 때, 원  의 넓이는? (단, PF ′PF ) [4점]

①   ②  ③  ④   ⑤ 



51o rb ibooks.com

15 17학년도 수능 28번

점근선의 방정식이  ± 


 이고 두 초점이 F    , F′       인 쌍곡선이 다음 조건을 

만족시킨다. 

(가) 쌍곡선 위의 한 점 P 에 대하여 PF′  ,   ≤PF≤  이다. 

(나)  좌표가 양수인 꼭짓점 A 에 대하여 선분 AF 의 길이는 자연수이다. 

이 쌍곡선의 주축의 길이를 구하시오. [4점]

16 12학년도 6월 평가원 28번

점  에서 타원 
 



 

  에 그은 두 접선의 접점을 각각 P Q 라 하고, 타원의 두 초점 중 

하나를 F라 할 때, 삼각형 PFQ 의 둘레의 길이는    이다.    의 값을 구하시오.(단,  

는 유리수이다.) [점]
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02 문제

CHAPTER 

01 19학년도 9월 평가원 16번

좌표평면 위의 두 점 A  B  에 대하여 점 P가 PAPB    을 만족시킨다.OB∙OP

의 값이 최대가 되도록 하는 점 P를 Q라 하고, 선분 AB의 중점을 M이라 할 때, OA∙MQ 의 값은? 

(단, O는 원점이다.) [4점]

① 


② 


③ 


④  ⑤ 



02 10학년도 수능 14번

평면에서 그림의 오각형 ABCDE가 ABBC , AEED , ∠B  ∠E   를 만족시킬 때, 옳은 

것만을 <보기>에서 있는 대로 고른 것은? [4점]

<보  기>

ㄱ. 선분 BE의 중점 M에 대하여 ABAE 와 AM 은 서로 평행하다.

ㄴ. AB∙AE  BC∙ED

ㄷ. BC ED BE

① ㄱ ② ㄷ ③ ㄱ, ㄴ ④ ㄴ, ㄷ ⑤ ㄱ, ㄴ, ㄷ
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03 17학년도 9월 평가원 16번

직사각형 ABCD 의 내부의 점 P 가 PA  PB  PC PD CA 를 만족시킨다. <보기>에서 옳은 

것만을 있는 대로 고른 것은? [4점]

<보  기>

ㄱ. PB  PD  CP

ㄴ. AP  

AC

ㄷ. 삼각형 ADP 의 넓이가 이면 직사각형 ABCD 의 넓이는 이다.

① ㄱ ② ㄷ ③ ㄱ,ㄴ ④ ㄴ,ㄷ ⑤ ㄱ,ㄴ,ㄷ

04 14학년도 9월 평가원 11번

한 변의 길이가 인 정삼각형 ABC 에서 변 AB 를   로 내분하는 점을 D 라 하고, 변 AC 를   과 

  으로 내분하는 점을 각각 EF 라 할 때, BF DE
의 값은? [3점]

①  ②  ③  ④  ⑤ 
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05 07학년도 수능 20번

타원 



   의 두 초점을 F F′이라 하자. 이 타원 위의 점 P 가 OPOF   을 만족시킬 때, 

선분 PF 의 길이는  이다.  의 값을 구하시오. (단, O 는 원점이다.) [3점]

06 17년 10월 교육청 10번

타원 






   위의 점 P 와 두 초점 F, F′에 대하여 PFPF′  의 최댓값은? [3점]

①  ②  ③  ④  ⑤ 
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07 05년 10월 교육청 9번

평면 위에 삼각형 OAB 가 있다. OP OAOB  ( ≧  ,  ≧  )를 만족하는 점 P 가 그리는 

도형에 대한 옳은 설명을 <보기>에서 모두 고른 것은? [4점]

<보  기>

ㄱ.     일 때, 점 P 가 그리는 도형은 선분 AB 이다.

ㄴ.     일 때, 점 P 가 그리는 도형의 길이는 선분 AB 의 길이보다 크다.

ㄷ.   ≦  일 때, 점 P 가 그리는 영역은 삼각형 OAB 를 포함한다.

① ㄱ ② ㄴ ③ ㄱ,ㄴ ④ ㄱ,ㄷ ⑤ㄴ,ㄷ

08 16년 10월 교육청 25번

그림과 같이 AB  인 삼각형 ABC 에 내접하는 원의 중심을 I 라 하고, 점 I 에서 변 BC 에 내린 

수선의 발을 D 라 하자. BD  일 때, BA∙BI 의 값을 구하시오. [3점]
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09 13학년도 수능 26번

한 변의 길이가  인 정삼각형 ABC 의 꼭짓점 A에서 변 BC 에 내린 수선의 발을 H라 하자. 점 P 가 

선분 AH 위를 움직일 때, PA⋅PB 의 최댓값은 


이다.  의 값을 구하시오. (단,  와  는 

서로소인 자연수이다.) [4점]
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10 10학년도 9월 평가원 20번

다음 그림은 밑면이 정팔각형인 팔각기둥이다. AA  이고, 점 P 가 모서리 AB 의 중점일 

때, 벡터 
  



PAi
PBi  의 크기를 구하시오. [3점]
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11 07학년도 수능 24번

그림과 같이 평면   위에 한 변의 길이가 인 정삼각형 ABC 가 있고, 반지름의 길이가 인 구  는 점

A에서 평면  에 접한다. 구   위의 점 D 에 대하여 선분AD 가 구  의 중심 O 를 지날 때, 

ABDC  의 값을 구하시오. [4점]

12 09학년도 수능 22번

좌표공간의 점 A   과 중심이 원점 O 인 구        위를 움직이는 점 P 에 대하여 


OA  

OP 의 최댓값은   이다.  의 값을 구하시오. (단, , 는 유리수이다.) 

[4점]
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13 17학년도 사관학교 28번

그림과 같이 반지름의 길이가  인 원  와 원   위의 점 A 에서의 접선  이 있다. 원   위의 점 P 와 

AB  를 만족시키는 직선  위의 점 B 에 대하여 PA⋅PB 의 최댓값을 구하시오. [4점]

P

A B




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14 17년 10월 교육청 28번

그림과 같이 한 변의 길이가  인 정사각형 ABCD 의 내부에 선분 AB 와 선분 BC 에 접하고 반지름의 

길이가  인 원 과 선분 AD 와 선분 CD 에 접하고 반지름의 길이가  인 원  가 있다. 원  과 

선분 AB 의 접점을 P 라 하고, 원   위의 한 점을 Q 라 하자. PC⋅PQ 의 최댓값을   라 할 

때,   의 값을 구하시오. (단,  와  는 유리수이다.) [4점]
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15 18학년도 7월 교육청 29번

그림과 같이 평면 위에 OA  을 만족하는 두 점 O , A와 점 O 를 중심으로 하고 반지름의 길이

가 각각  ,  인 두 원  , 가 있다. 원   위의 서로 다른 두 점 P , Q 와 언   위의 점 R

가 다음 조건을 만족시킨다.

(가) 양수 에 대하여 PQ QR

(나) PQ∙AR  이고 PQAR   

원   위의 점 S에 대하여 AR∙AS 의 최댓값을  , 최솟값을 이라 할 때, 의 값을 구하시오.

(단, 


 ∠ORA   ) [4점]
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16 17학년도 7월 교육청 29번

평면 위에 반지름의 길이가  인 원  가 있다. 원  위의 두 점 A , B 에 대하여 AB   이고, 이 

평면 위의 점 P 가 다음 조건을 만족시킨다. 

(가) AP 

(나) AB 와 AP 가 이루는 각의 크기를  라 할 때, cos 는 자연수이다. 

원  위의 점 Q 에 대하여 AP∙AQ 의 최댓값을 구하시오. [4점]

17 18학년도 9월 평가원 19번

좌표평면에서 원점  가 중심이고 반지름의 길이가  인 원 위의 세 점 A A A 에 대하여 

OX  ≤  이고 OX ⋅OA ≥       을 만족시키는 모든 점 X 의 집합이 나타내는 도형

을  라 하자.  <보기>에서 옳은 것만을 있는 대로 고른 것은? [4점]

<보  기>

ㄱ. OA OA OA 이면  의 넓이는 


이다.

ㄴ. OA  OA 이고 OA OA 이면  는 길이가  인 선분이다.

ㄷ. OA ⋅OA   인 경우에,  의 넓이가 


이면 점 A 은  에 포함되어 있다.

① ㄱ ② ㄷ ③ ㄱ, ㄴ ④ ㄴ, ㄷ ⑤ ㄱ, ㄴ, ㄷ
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18 16년 10월 교육청 18번

AB  , BC  인 직사각형 ABCD 에 대하여 네 선분 AB , CD , DA , BD 의 중점을 각각 E , F, 

G , H 라 하자. 선분 CF 를 지름으로 하는 원 위의 점 P 에 대하여 EGHP  의 최댓값은? [4점]

①  ②  ③  ④   ⑤ 

19 17학년도 6월 평가원 28번

그림과 같이 선분 AB 위에 AE  DB   인 두 점 D E 가 있다. 두 선분 AE DB 를 각각 지름으

로 하는 두 반원의 호 AE DB 가 만나는 점을 C 라 하고, 선분 AB 위에  OA  OB   인 두 점

을 O O 라 하자. 호 AC 위를 움직이는 점 P 와 호 DC 위를 움직이는 점 Q 에 대하여 

OPOQ 의 최솟값이 


일 때, 선분 AB 의 길이는 


이다.   의 값을 구하시오. (단, 

 OO   이고,  와  는 서로소인 자연수이다.) [4점]
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20 13년 10월 교육청 21번

그림과 같이 평면 위에 반지름의 길이가 인 네 개의 원   ,   ,  ,  가 서로 외접하고 있고, 

두 원  ,  의 접점을 A라 하자. 원    위를 움직이는 점 P 와 원    위를 움직이는 점 Q 에 대하여 

AP AQ  의 최댓값은? [4점]

①   ②  ③   ④    ⑤ 

21 04학년도 수능 20번

좌표평면 위의 점 A 가 부등식  ≧ 


   이 나타내는 영역에서 움직일 때, 벡터OB OA

OA
의 

종점 B 가 나타내는 도형의 길이는? (단, O 는 원점이다.) [3점]

① 


②  ③  ④ 


⑤ 
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22 15학년도 사관학교 29번

한 변의 길이가 인 정사각형 ABCD 에서 변 AB 와 변 AD 에 모두 접하고 점 C를 지나는 원을 라 하

자. 원  위를 움직이는 점 X 에 대하여 두 벡터 AB , CX 의 내적 AB⋅CX 의 최댓값은  이

다.  의 값을 구하시오. (단, 와 는 자연수이다.) [4점]

23 10년 10월 교육청 11번

그림은 AB   , AD   인 직사각형 ABCD 와 이 직사각형의 한 변 CD 를 지름으로 하는 원을 

나타낸 것이다. 이 원 위를 움직이는 점 P 에 대하여 두 벡터 AC , AP 의 내적 AC∙AP 의 최댓값

은? (단, 직사각형과 원은 같은 평면 위에 있다.) [4점]

①  ②  ③  ④  ⑤ 
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24 09학년도 9월 평가원 7번

평면 위의 두 점 O , O  사이의 거리가 일 때, O , O 를 각각 중심으로 하고 반지름의 길이가 인 

두 원의 교점을 A , B라 하자. 호 AOB  위의 점 P 와 호 AOB  위의 점 Q 에 대하여 두 벡터 OP , 

OQ 의 내적 OP∙OQ 의 최댓값을  , 최솟값을 이라 할 때,   의 값은? [3점]

①  ②  


③  ④ 


⑤

25 18학년도 6월 평가원 29번

좌표평면에서 중심이 O 이고 반지름의 길이가  인 원 위의 한 점을 A 중심이 O 이고 반지름의 길이

가  인 원 위의 한 점을 B 라 할 때, 점 P 가 다음 조건을 만족시킨다.

(가) OB⋅OP OA⋅OP

(나) PA 
 PB 

 

PA⋅PB 의 최솟값은  이고 이 때 OP  이다.  의 값을 구하시오. [4점]
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26 12년 10월 교육청 28번

중심이 C 이고 반지름의 길이가  인 구와 구 위의 한 점 A 가 있다. 구 밖의 한 점 B 를 AB  이고 

CB  가 되도록 잡는다. 점 P 가 이 구 위를 움직일 때, 두 벡터 BA  BP 의 내적 BA ⋅BP 의 최

댓값과 최솟값의 합을 구하시오. [4점]

27 06학년도 9월 평가원 21번

두 평면 , 의 교선을 이라 하자. 평면  위에 있는 원  과 평면  위에 있는 원  는 반지름의 

길이가 모두 이다. 그림과 같이 원 과 원  는 점 C에서 직선 과 접한다.  의 중심 O 을 지나고 

평면 에 수직인 직선과  의 중심 O 를 지나고 평면 에 수직인 직선이 만나는 점을 P 라 하자. 

∠OCO  


 일 때,   위에 있는 임의의 점 A와   위에 있는 임의의 점 B에 대하여 

PA  PB 의 최댓값을  , 최솟값을 이라 하자.   의 값을 구하시오. [4점]
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28 16학년도 수능 19번

좌표 공간에 점 A    과 평면　       이 있다. 평면  위의 점 P 가 AP≤ 

을 만족시킬 때, 점 P 가 나타내는 도형의  평면 위로의 정사영의 넓이는? [4점]

① 


 ② 


 ③  ④ 


 ⑤ 



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03 문제

CHAPTER 

01 05학년도 9월 평가원 9번

사면체 ABCD 의 면 ABC , ACD 의 무게중심을 각각 P ,Q  라고 하자. <보기>에서 두 직선이 꼬인 

위치에 있는 것을 모두 고르면? [3점]

<보  기>

ㄱ. 직선 CD 와 직선 BQ

ㄴ. 직선 AD 와 직선 BC

ㄷ. 직선 PQ 와 직선 BD

① ㄴ ② ㄷ ③ ㄱ, ㄴ ④ ㄱ, ㄷ ⑤ ㄱ, ㄴ, ㄷ

02 18학년도 9월 평가원 25번

AB   ∠ACB   인 삼각형 ABC 에 대하여 점 C를 

지나고 평면 ABC 에 수직인 직선 위에 CD   인 점 D 가 있

다. 삼각형 ABD 의 넓이가  일 때, 삼각형 ABC 의 넓

이를 구하시오. [3점]
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03 08학년도 사관학교 12번

중심이 O 이고 반지름의 길이가  인 구와, 점 O 로부터 같은 거리에 있고 서로 수직인 두 평면  ,  가 

있다. 그림과 같이 두 평면 ,  의 교선이 구와 만나는 점을 각각 A , B 라 하자. 삼각형 OAB 가 정삼각형

일 때, 점 O 와 평면  사이의 거리는? [4점]

① 


② 


③ 


④ 


⑤ 



04 16학년도 9월 평가원 26번

그림과 같이 AB  BC  cos∠ABC 


인 사면체 ABCD 에 대하여 점 A의 평면 

BCD  위로의 정사영을 P 라 하고 점 A 에서 선분 BC 에 내린 수선의 발을 Q 라 하자.

cos∠AQP 


일 때, 삼각형 BCP 의 넓이는  이다.  의 값을 구하시오. [4점]
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05 12학년도 9월 평가원 29번

그림과 같이 평면  위에 점 A가 있고, 로부터의 거리가 각각  인 두 점 BC 가 있다. 선분 AC 를 

  로 내분하는 점P 에 대하여 BP  이다. 삼각형 ABC 의 넓이가 9일 때, 삼각형 ABC 의 평면  

위로의 정사영의 넓이를 라 하자.   의 값을 구하시오. [4점]

06 09년 10월 교육청 24번

평면 에 수직인 직선 을 경계로 하는 세 반평면 , , 가 있다. , 가 이루는 각의 크기와 , 가 

이루는 각의 크기는 모두  이다. 그림과 같이 반지름의 길이가 인 구가 , , 에 동시에 접하

고, 반지름의 길이가 인 구가 , , 에 동시에 접한다. 

두 구의 중심 사이의 거리를  라 할 때,  의 값을 구하시오. (단, 두 구는 평면 의 같은 쪽에 있다.) 

[4점]
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07 06학년도 수능 21번

두 구       ,      을 각각  ,  라 하자. 두 구  ,  가 만나서 생기

는 원 위의 한 점을 P 라 하고, 점 P 의 평면 위로의 정사영을 P′이라 하자. 구  과 축이 만나는 점

을 각각 Q , R라 할 때, 사면체 PQP′R 의 부피의 최댓값을 구하시오. [4점]

08 13학년도 9월 평가원 27번

좌표공간에서 구         위를 움직이는 점 P 가 있다. 점 P 에서 구  에 

접하는 평면이 구       과 만나서 생기는 도형의 넓이의 최댓값은   이다. 

  의 값을 구하시오. (단,   는 자연수이다.) [4점]
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09 09학년도 9월 평가원 9번

다음 조건을 만족하는 점 P  전체의 집합이 나타내는 도형의 둘레의 길이는? [3점]

좌표공간에서 점 P 를 중심으로 하고 반지름의 길이가 인 구가 두 개의 구      

      에 동시에 외접한다.

① 


 ②   ③ 


 ④   ⑤ 




10 08학년도 9월 평가원 23번

좌표공간에서  평면 위의 원      을  라 하고, 원   위의 점 P 와 점 A   을 잇는 선

분이 구      과 만나는 점을 Q 라 하자. 점 P 가 원   위를 한 바퀴 돌 때, 점 Q 가 나

타내는 도형 전체의 길이는 


 이다.  의 값을 구하시오. (단, 점 Q 는 점 A가 아니고,   는 서

로소인 자연수이다.) [4점]
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11 14학년도 수능 19번

좌표 공간에서 중심의  좌표,  좌표,  좌표가 모두 양수인 구  가  축과  축에 각각 접하고 축

과 서로 다른 두 점에서 만난다. 구  가  평면과 만나서 생기는 원의 넓이가  이고  축과 만나

는 두 점 사이의 거리가  일 때, 구  의 반지름의 길이는? [4점] 

①  ②  ③  ④  ⑤ 

12 13학년도 9월 평가원 14번

좌표공간에 있는 원기둥이 다음 조건을 만족시킨다.

(가) 높이는 이다.

(나) 한 밑면의 중심은 원점이고 다른 밑면은 평면    과 오직 한 점    에서 만난다. 

이 원기둥의 한 밑면의 평면     위로의 정사영의 넓이는? [4점]

① 


  ② 


 ③ 


 ④


 ⑤



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13 09학년도 수능 25번

좌표공간에서 구        와 평면       가 만나서 생기는 원을 라 하자. 원 

 위의 점 A   에 대하여 원 의 지름의 양 끝점 P , Q 를 APAQ 가 되도록 잡고, 점 P 를 지

나고 평면 에 수직인 직선이 구 와 만나는 또 다른 점을 R라 하자. 삼각형 ARQ 의 넓이를 라 할 

때,  의 값을 구하시오. [4점]
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04 문제

CHAPTER 

01 11년 10월 교육청 30번

정사면체 ABCD 에서 두 모서리 AC , AD 의 중점을 각각 M , N 이라 하자. 직선 BM 과 직선 CN 이 

이루는 예각의 크기를  라 할 때, cos  


이다.  의 값을 구하시오. (단,  와  는 서로소인 자

연수이다.) [4점]

02 10년 10월 교육청 21번

그림은 한 모서리의 길이가  인 두 정사면체 ABCD 와  BCDE 에 대하여 면 BCD 를 일치시킨 도형

을 나타낸 것이다. 두 벡터 BA 와 DE 에 대하여 BADE 
의 값을 구하시오. [3점]
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03 14학년도 9월 평가원 28번

좌표공간에서 직선     


  와 평면 가 점 A 에서 수직으로 만난다. 평면  위의 

점 B   와 직선  위의 점 C에 대하여 삼각형 ABC 가 이등변삼각형일 때, 점 C에서 원점까지의 

거리는 이다. 의 값을 구하시오. [4점] 

 

04 07학년도 수능 23번

좌표공간에서 평면      위의 세 점 A   ,B   ,C   을 꼭짓점으로 

하는 삼각형 ABC 의 내부에 점 P   가 있다. 점 P 의  평면 위로의 정사영을 Q  평면 위로의 

정사영을 R  평면 위로의 정사영을  라 하자. QRQS 일 때, 사면체 QPRS 의 부피의 최댓값을 

구하시오. [4점]
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05 10년 10월 교육청 24번

좌표공간에서 평면        위의 두 점 A , B 에서  평면에 내린 수선의 발

은 각각 C   , D   이다. 평면  와  평면의 교선을  이라 하고, 두 점 C , D 에서 교선 

 에 내린 수선의 발을 각각 E , F 라 하자. 이때, 사각형 AEFB 의 넓이를 구하시오. [4점]
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05 문제

CHAPTER 

01 07학년도 수능 6번

정육면체 ABCD EFGH 에서 평면 AFG 와 평면 AGH 가 이루는 각의 크기를  라 할 때, cos  의 

값은? [3점]

E

① 


② 


③ 


④ 


⑤ 


02 05학년도 평가원 예비 시험 11번

그림의 정사면체에서 모서리 OA 를    로 내분하는 점을 P 라 하고, 모서리 OB 와OC 를    로 

내분하는 점을 각각 Q 와 R 라 하자.∆PQR 와∆ABC 가 이루는 각의 크기를  라 할 때, cos 의 값

은? [4점]

① 


② 


③ 


④ 


⑤ 


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03 05년 10월 교육청 15번

그림과 같이 한 변의 길이가  인 정육면체 ABCD EFGH 에 내접하는 구가 있다. 변 AE , CG

를    으로 내분하는 점을 각각 P , R 라 하고 변 BF 의 중점을 Q 라 한다. 네 점  D , P , Q , R 를 

지나는 평면으로 내접하는 구를 자를 때 생기는 원의 넓이는? [4점]

①  ②  ③  ④  ⑤ 

04 16학년도 9월 평가원 29번

좌표공간에 두개의 구        ,         가 있다. 

점 P


 


  을 포함하고  과  에 동시에 접하는 평면을 라 하자. 점 Q    가 

평면  위의 점일 때 의 값을 구하시오. [4점]
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06 문제

CHAPTER 

01 20학년도 6월 평가원 26번

좌표평면에서 OP   을 만족시키는 점 P가 나타내는 도형 위의 점 A 에서의 접선을 , 원점을 

지나고 방향벡터가  인 직선을 이라 하고, 두 직선 , 이 이루는 예각의 크기를 라 하자. 

cos 


일 때, 두 수 , 의 곱 의 값을 구하시오. (단, O는 원점이고,      이다.) [4점]

02 18학년도 수능 8번

타원 







  의 두 초점의 좌표가  ,   일 때, 의 값은? (단, 는 양수이다.) 

[3점]

①  ②  ③  ④  ⑤ 
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03 09학년도 9월 평가원 25번

그림과 같이 태양광선이 지면과  의 각을 이루면서 비추고 있다. 한 변의 길이가 인 정사각형의 

중앙에 반지름의 길이가 인 원 모양의 구멍이 뚫려 있는 판이 있다. 이 판은 지면과 수직으로 서 있고 

태양광선과  의 각을 이루고 있다. 판의 밑변을 지면에 고정하고 판을 그림자 쪽으로 기울일 때 

생기는 그림자의 최대 넓이를 라 하자. 의 값을 

 
라 할 때,  의 값을 구하시오. (단, 

, 는 정수이고 판의 두께는 무시한다.) [4점]

04 14학년도 9월 평가원 19번

좌표공간에서 축을 포함하는 평면 에 대하여 평면 위의 원       의 평면  

위로의 정사영의 넓이와  평면 위의 원       의 평면 위로의 정사영의 넓이가 

로 같을 때, 의 값은? [4점] 

① 


 ② 


 ③ 


 ④ 


 ⑤ 



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05 09학년도 사관학교 30번

그림과 같이 OA   , OB   , ∠AOB   인 삼각형 OAB 가 있다. 연립부등식  ≧  , 

  ≦  ,  ≧  을 만족시키는    에 대하여 벡터 OP  OA  OB 의 종점 P 가 존재하는 

영역의 넓이를  라 할 때,   의 값을 구하시오. [4점]

B

A





°
O
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  빠 른 정 답

Chapter 1

문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답

1 ② 2 ② 3 5 4 ④ 5 180

6 ④ 7 ④ 8 ④ 9 8 10 128

11 26 12 12 13 ① 14 ③ 15 12

16 32

Chapter 2

문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답

1 ③ 2 ⑤ 3 ⑤ 4 ③ 5 15

6 ② 7 ① 8 120 9 7 10 48

11 43 12 30 13 180 14 27 15 486

16 128 17 ⑤ 18 ② 19 19 20 ②

21 ① 22 80 23 ④ 24 ② 25 7

26 52 27 12 28 ⑤

Chapter 3

문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답

1 ③ 2 12 3 ② 4 162 5 45

6 31 7 84 8 13 9 ⑤ 10 11

11 ② 12 ② 13 15
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Chapter 4

문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답

1 7 2 12 3 7 4 216 5 9

Chapter 5

문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답

1 ③ 2 ⑤ 3 ② 4 40

Chapter 6

문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답 문항번호 정 답

1 48 2 ① 3 30 4 ⑤ 5 16




