
1 36

2013학년도 9월 평가원 26번
1. 그림과 같이 좌표평면에서 꼭짓점이 원점 O이고 초점이 F인
포물선과 점 F를 지나고 기울기가 인 직선이 만나는 두 점을

각각 A B라 하자. 선분 AF를 대각선으로 하는 정사각형의 한

변의 길이가 일 때, 선분 AB의 길이는  이다.

 의 값을 구하시오. (단,  는 정수이다.)

2013학년도 6월 평가원 20번
2. 포물선   의 초점을 , 준선이 축과 만나는 점을 , 점

 를 지나고 기울기가 양수인 직선 이 포물선과 만나는 두

점을 각각 , 라 하자.       일 때, 직선 의

기울기는?

[4점][2012년 6월]

① 
 ② 

 ③ 
 ④ 

 ⑤ 
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2 수학 영역(가형)

2 36

2015학년 6월 평가원 28번
3. 좌표평면에서 포물선   

  의 초점을 F , 포물선
  

  의 초점을 F라 하자. 점 P 는 다음 조건을
만족시킨다.

(가) 중심이   위에 있고 점 F 을 지나는 원과 중심이 
  위에 있고 점 F 를 지나는 원의 교점이다.

(나) 제 사분면에 있는 점이다.

원점 O 에 대하여 OP  의 최댓값을 구하시오. 

2014학년도 수능 27번
4. 그림과 같이 축 위의 점 A a와 두 점   ′을 초점으로
하는 타원





  위를 움직이는 점 가 있다.

APFP의 최솟값이 일 때, 의 값을 구하시오.

[4점][2014학년도 수능]



수학 영역(가형) 3

3 36

2013학년도 6월 평가원 27번
5. 두 점   ,  ′ 을 초점으로 하는 타원 위의 서로
다른 두 점 , 에 대하여 원점 에서 선분 와 선분

 ′에 내린 수선의 발을 각각  와 라 하자. 점 와 점 가

각각 선분 와 선분  ′의 중점이고,  ×  일 때,
이 타원의 장축의 길이를 이라 하자. 의 값을 구하시오

(단, ≠ )

2018학년도 9월 평가원 27번
6. 좌표평면에서 초점이 A (  )이고 꼭짓점이 원점인
포물선과 두 초점이 F , F ′  (  )인 타원의 교점
중 제 1사분면 위의 점을 P라 하자.
AF , PAPF , FF ′PF ′

일 때, 타원의 장축의 길이는 이다.

의 값을 구하시오.(단,  는 유리수이다.)



4 수학 영역(가형)

4 36

2018학년도 대수능 27번

7. 그림과 같이 두 초점이 F F ′인 쌍곡선 




 위 의 점

P에 대하여 직선 FP와 직선 F ′P에 동시에 접하고 중심이 축

위에 있는 원  가 있다. 직선 F ′P와 원 의 접점 에

대하여F ′Q 일 때, FP F ′P 의 값을 구하시오. (단,
F ′PFP )

2017학년도 6월 평가원 18번

8. 그림과 같이 쌍곡선 




 의 두 초점을 F F′이라 하고,

이 쌍곡선 위의 점 P를 중심으로 하고 선분 PF′을 반지름으로
하는 원을 C라 하자. 원 C위를 움직이는 점 Q에 대하여 선분
FQ의 길이의 최댓값이 일 때, 원 C의 넓이는?
(단, PF ′PF )

①  ②  ③  ④  ⑤ 



수학 영역(가형) 5

5 36

2016학년도 9월 평가원 19번

9. 두 초점이 F F ′인 쌍곡선 


  위의 점 P가 다음

조건을 만족시킨다.

(가) 점 P 는 제 사분면에 있다.
(나) 삼각형 PF ′F가 이등변삼각형이다.

삼각형 PF ′F의 넓이를 라 할 때, 모든 의 값의 곱은? 
①  ②  ③  ④  ⑤ 

2016학년도 6월 평가원 19번
10. 그림과 같이 초점이 각각 F, F′과 G , G′이고 주축의 길이가
, 중심이 원점 O인 두 쌍곡선이 제사분면에서 만나는 점을 P ,
제사분면에서 만나는 점을 Q라 하자.
PG×QG , PF×QF 일 때, 사각형 PGQF의 둘레의
길이는? (단, 점 F의 좌표와 점 G의 좌표는 양수이다.)

①  ②  ③ 
④  ⑤ 



6 수학 영역(가형)

6 36

2017학년도 대수능 19번
11.두 양수   에 대하여 점 A 에서 포물선    에

그은 두 접선이 축과 만나는 두 점을 각각 F, F ′, 포물선과
만나는 두 점을 각각 P , Q 라 할 때, ∠PAQ  


이다. 두 점

F, F ′을 초점으로 하고 두 점 P , Q를 지나는 타원의 장축의
길이가 일 때, 의 값은?

①  ②  ③  ④  ⑤ 

2017학년도 대수능 28번

12. 점근선의 방정식이  ± 


이고 두 초점이 F     

F ′     인 쌍곡선이 다음 조건을 만족시킨다.

(가) 쌍곡선 위의 한 점 P에 대하여 PF ′ , 
≤PF ≤이다.

(나) 좌표가 양수인 꼭짓점 A에 대하여 선분 AF의 
길이는 자연수이다.

이 쌍곡선의 주축의 길이를 구하시오.



수학 영역(가형) 7

7 36

2014학년도 9월 평가원 26번
13. 그림과 같이 두 초점이   ,  ′  인 쌍곡선





  위의 점   에서의 접선과 축과의 교점이

선분  ′를   로 내분할 때, 의 값을 구하시오.

(단, , 는 상수이다.)

2012학년도 6월 평가원 28번

14. 점  에서 타원 
 


 
 에 그은 두 접선의 접점을

각각 P Q라 하고, 타원의 두 초점 중 하나를 F라 할 때,
삼각형 PFQ의 둘레의 길이는  이다.    의 값을

구하시오. (단,  는 유리수이다.)



8 수학 영역(가형)

8 36

2011수능 14번
15. 그림과 같이 좌표평면에서 축 위의 두 점  에 대하여

꼭짓점이 인 포물선 과 꼭짓점이 인 포물선 가 다음

조건을 만족시킨다. 이때, 삼각형 의 넓이는?

(가) 의 초점은 이고, 의 초점은 원점 이다.
(나) 과 는 축 위의 두 점 에서 만난다.
(다)   

①  ②   ③  
④  ⑤  

2014학년도 5월 예비시행 17번
16. 그림과 같이 좌표평면에서 원점 를 중심으로 하고 반지름의

길이가 인 원 위의 점  에서 축에 내린 수선의 발을

 ′이라 하자. 점  ′을 초점으로 하고, 축 위에 있는 원의
지름을 장축으로 하는 타원에 대하여 점  에서 타원에 그은

접선 의 기울기가  


일 때, 직선 의 기울기는?

① 
 ② 

 ③ 
 ④ 

 ⑤ 




수학 영역(가형) 9

9 36

2014학년도 6월 평가원 29번
17. 좌표평면에서 포물선   위의 점 에 대하여 점 는

다음 조건을 만족시킨다.

(가) 점  가 원점이면 점 도 원점이다.
(나) 점  가 원점이 아니면 점 는 점 , 원점 그리고 

점  에서의 접선이  축과 만나는 점을 세 꼭짓점으
로 하는 삼각형의 무게중심이다.

점 가 포물선   위를 움직일 때 점 가 나타내는

곡선을 라 하자. 점  을 지나는 직선이 곡선 와 두 점

, 에서 만나고  일 때, 두 점 , 의 좌표의 값의

합을 구하시오.

2014학년도 6월 평가원 30번
18. 좌표평면에서 곡선   위의 두 점 , 의 좌표를

각각 ,      라 하자. 양수 에 대하여 두 직선 ,

와 곡선   로 둘러싸인 부분의 넓이가 가 되도록

하는 점  가 나타내는 곡선을 라 하자. 곡선 위의 점

중에서 점  과의 거리가 최소인 점의 좌표가 

일 때,

  


이다. 의 값을 구하시오. (단, 는 원점이고, 와

는 서로소인 자연수이다.)



10 수학 영역(가형)

10 36

2014학년도 9월 평가원 21번
19. 자연수 에 대하여 함수   를 매개변수 로 나타내면

   

  

이고, ≧ 




일 때 함수   는   에서 최솟값 을

갖는다. 











의 값은?

① 
 ②  ③ 

 ④  ⑤ 


2018학년도 6월 평가원 18번
20. 좌표평면에서 점 P는 시각   일 때  에서 출발하여

시각 에서의 속도가

  sin
이고, 점 Q는 시각   일 때 출발하여 시각 에서의 위치가

Qsin cos
이다. 출발한 후 두 점 PQ가 만나는 횟수는?

①  ②  ③  ④  ⑤ 



수학 영역(가형) 11

11 36

2018학년도 대수능 16번
21. 좌표평면 위를 움직히는 점 P의 시각  (     ) 에서의

위치 P 가
  sin ,   cos

이다. 시각    (   )에서 점 P의 속도 와 OP가 서로
평행 할 때, cos 의 값은? (단, O는 원점이다.)

① 
 ② 

 ③ 
 ④ 

 ⑤ 


2017학년도 6월 평가원 29번
22. 양의 실수 전체의 집합에서 이계도함수를 갖는 함수 에

대하여 좌표평면 위를 움직이는 점 P의 시각   ≥ 에서의

위치  가









  ln
  

이다. 점 P가 점  로부터 움직인 거리가 가 될 때

시각 는  


이고,   일 때 점 P의 속도는

 
 이다. 시각   일 때, 점 P의 가속도를  


 라 할

때, 의 값을 구하시오.



12 수학 영역(가형)

12 36

2017학년도 6월 평가원 28번
23. 그림과 같이 선분 AB 위에 AE  DB  인 두 점 D E가
있다. 두 선분 AE DB를 각각 지름으로 하는 두 반원의 호
AE DB가 만나는 점을 C라 하고, 선분 AB위에
OA OB  인 두 점을 O O라 하자.

호 AC위를 움직이는 점 P와 호 DC위를 움직이는 점 Q에
대하여 OPOQ의 최솟값이 


일 때, 선분 AB의 길이는




이다. 의 값을 구하시오. (단,  OO  이고, 와

는 서로소인 자연수이다.)

2013학년도 대수능 26번
24. 한 변의 길이가 인 정삼각형 ABC의 꼭짓점 A에서 변

BC에 내린 수선의 발을 H라 하자. 점 P가 선분 AH 위를
움직일 때, PA⋅PB 의 최댓값은 


이다. 의 값을

구하시오.

(단, 와 는 서로소인 자연수이다.)



수학 영역(가형) 13

13 36

2017학년도 대수능 16번
25. 좌표공간에서 원점에 대한 세 점 A  B  C의 위치벡터를
차례로 ,  ,  라 할 때, 이들 벡터 사이의 내적을 표로

나타내면 다음과 같다.

  예를 들어  ·   이다. 세 점 A B C 에 대하여 두 
점    사이의 거리의 대소 관계로 옳은 것은? 

① AB  AC  BC
② AB  BC  AC
③ AC  AB  BC
④ BC  AB  AC
⑤ BC  AC  AB

2016학년도 9월 평가원 26번

26. 그림과 같이 AB  BC  cos∠ABC  

인 사면체

ABCD에 대하여 점 A의 평면 BCD 위로의 정사영을 P라
하고 점 A에서 선분 BC에 내린 수선의 발을 Q라 하자.
cos∠AQP  


일 때, 삼각형 BCP의 넓이는 이다. 의

값을 구하시오.

[4점][2015년 9월]



14 수학 영역(가형)

14 36

2011학년도 9월 평가원 25번
27.같은 평면 위에 있지 않고 서로 평행한 세 직선 , , 이

있다. 직선  위의 두 점 , , 직선  위의 점 , 직선 

위의 점 가 다음 조건을 만족시킨다.

(가)    , 
(나) ⊥,   
(다) ⊥,   

*배포*

helpmemath

*작성자*

두 직선 , 을 포함하는 평면과 세 점 , , 를 포함하는

평면이 이루는 각의 크기를 라 할 때, tan의 값을 구하시오.
단    

 

2017학년도 9월 평가원 29번
28. 그림과 같이 직선 을 교선으로 하고 이루는 각의 크기가




인 두 평면 와 가 있고, 평면  위의 점 A와 평면 

위의 점 B가 있다. 두 점 A B에서 직선 에 내린 수선의 발을

각각 C D라 하자. AB  AD이고 직선 AB와 평면
가 이루는 각의 크기가 


일 때, 사면체 ABCD의 부피는

이다. 의 값을 구하시오.(단,  는

유리수이다.) [4점]



수학 영역(가형) 15
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2013학년도 대수능 28번
29. 그림과 같이 AB  AD 인 직사각형 ABCD 모양의
종이가 있다. 선분 AB 위의 점 E와 선분 DC 위의 점 F를
연결하는 선을 접는 선으로 하여, 점 B의 평면 AEFD 위로의
정사영이 점 D가 되도록 종이를 접었다. AE 일 때, 두 평면
AEFD와 EFCB가 이루는 각의 크기가 이다. cos의 값을
구하시오.1)(단,    


이고, 종이의 두께는 고려하지 않는다.)

2012학년도 대수능 29번
30. 그림과 같이 밑면의 반지름의 길이가 인 원기둥과 밑면의

반지름의 길이가 이고 높이가 인 원뿔이 평면 위에 놓여

있고, 원뿔의 밑면의 둘레가 원기둥의 밑면의 둘레에 내접한다.

평면 와 만나는 원기둥의 밑면의 중심을 O , 원뿔의 꼭짓점을
A라 하자. 중심이 B이고 반지름의 길이가 인 구 가 다음

조건을 만족시킨다.

(가) 구 S는 원기둥과 원뿔에 모두 접한다.
(나) 두 점 A, B의 평면  위로의 정사영이 각각 A′, B′

일 때, ∠A′OB′ 이다.
직선 AB와 평면 가 이루는 예각의 크기를  라 할 때,

tan   이다. 의 값을 구하시오.
(단, 원뿔의 밑면의 중심과 점 A′은 일치한다.)



16 수학 영역(가형)

16 36

2012학년도 9월 평가원 29번
31. 그림과 같이 평면  위에 점 가 있고, 로부터의 거리가

각각  인 두 점  가 있다. 선분 를   로 내분하는 점

에 대하여  이다. 삼각형 의 넓이가 9일 때, 삼각형

의 평면 위로의 정사영의 넓이를 라 하자.  의 값을

구하시오.

2015학년도 9월 평가원 29번
그림과 같이 평면 위에 놓여 있는 서로 다른 네 구  , ,  ,

이 다음 조건을 만족시킨다.

(가) 의 반지름의 길이는 3이고, ,  ,  의 반지름의 
길이는 1이다.

(나) ,  ,  은 모두 에 접한다.
(다) 은 와 접하고, 는  과 접한다.

,  ,  의 중심을 각각 ,  ,  이라 하자. 두 점 , 
를 지나고 평면 에 수직인 평면을  , 두 점 , 을 지
나고 평면 에 수직인 평면이  과 만나서 생기는 단면을 
라 하자. 단면 의 평면 위로의 정사영의 넓이를 


라 할 

때, 의 값을 구하시오. (단, 와 는 서로소인 자연수이
다.)



수학 영역(가형) 17

17 36

2014학년도 5월 예비시행 30번

32. 반지름의 길이가 인 구의 중심 를 지나는 평면을 라

하고, 평면 와 이루는 각이 인 평면을 라 하자. 평면

와 구가 만나서 생기는 원을 , 평면 와 구가 만나서

생기는 원을 라 하자. 원 의 중심 와 평면 사이의

거리가


일 때, 그림과 같이 다음 조건을 만족하도록 원

위에 점 , 원 위에 두 점 , 를 잡는다.

(가) ∠ 
(나) 직선  와 직선 는 서로 평행이다.
평면 와 평면 가 이루는 각을  라 할 때,

cos   

이다. 의 값을 구하시오.

(단, 와 는 서로소인 자연수이다.)



18 수학 영역(가형)

18 36

2013학년도 9월 평가원 14번
33. 좌표공간에 있는 원기둥이 다음 조건을 만족시킨다.

(가) 높이는 이다.
(나) 한 밑면의 중심은 원점이고 다른 밑면은 평면    

과 오직 한 점   에서 만난다. 
이 원기둥의 한 밑면의 평면    위로의 정사영의 넓이는?

① 


 ② 


 ③ 


 ④ 


 ⑤ 




2014학년도 9월 평가원 19번
34.좌표공간에서 축을 포함하는 평면 에 대하여 평면 위의

원   
  의 평면 위로의 정사영의 넓이와

평면 위의 원   
  의 평면 위로의

정사영의 넓이가 로 같을 때, 의 값은?

① 


 ② 


 ③ 




④ 


 ⑤ 






수학 영역(가형) 19

19 36

2018학년도 9월 평가원 17번
35. 좌표공간에 구     과 평면 위의

원     가 있다. 구 와 점 P 에서 접하고 원 

위의 두 점 Q  R를 포함하는 평면이 평면과 이루는 예각의　

크기가 

이다. 점 P 의  좌표가 보다 클 때, 선분 QR의　

길이는？

①  ②  ③  ④  ⑤ 

2016학년도 9월 평가원 29번
36. 좌표공간에 두개의 구

  
  ,   

  

가 있다. 점 P

 


 을 포함하고 과 에 동시에 접하

는 평면을 라 하자. 점 Q   가 평면  위의 점일 
때 의 값을 구하시오. 

[4점][2015년 9월]



20 수학 영역(가형)

20 36

2013학년도 9월 평가원 29번
37. 좌표공간에서 네 점 A, A, A, A이 다음 조건을

만족시킨다.

(가) AA  
AA  

(나) 
AA⋅AA 

AA cos


 (    )

AA의 최댓값을 이라 할 때,  의 값을 구하시오.

2012수능 21번
38. 좌표공간에서 삼각형 ABC가 다음 조건을 만족시킨다.
(가) 삼각형 ABC의 넓이는 이다.

(나) 삼각형 ABC의 평면 위로의 정사영의 넓이는 이

다.

삼각형 ABC의 평면    위로의 정사영의 넓이의

최댓값은?

①  ②   ③  
④  ⑤  



수학 영역(가형) 21

21 36

2017학년도 대수능 29번
39. 한 모서리 길이가 4인 정사면체 ABCD에서 삼각형 ABC의
무게중심을 O , 선분 AD의 중점을 P라 하자. 정사면체
ABCD의 한 면 BCD 위의 점 Q에 대하여 두 벡터OQ와
OP가 서로 수직일 때, PQ 의 최댓값은 


이다. 의 값을

구하시오. (단, , 는 서로소인 자연수이다.)



22 수학 영역(가형)

22 36

2018학년도 6월 평가원 29번
40. 좌표평면에서 중심이 O이고반지름의 길이가 인 원 위의

한 점을 A 중심이 O이고 반지름의 길이가 인 원 위의 한

점을B라 할 때, 점 P가 다음 조건을 만족시킨다.

(가) OB⋅OP OA⋅OP
(나) PA PB   

PA⋅PB의 최솟값은 이고 이 때 OP 이다. 의
값을 구하시오.

2018학년도 9월 평가원 29번
41. 좌표공간에 세 점 O       A      B     가 있다.
점 P 가 OB⋅OP   OP  ≤ 를 만족시키며 움직일 때,

PQ    PQ⋅OA ≥



을 만족시키는 점 Q 에 대하여 BQ  의 최댓값과 최솟값을

각각  이라 하자.  일 때, 의 값을

구하시오. (단,  는 유리수이다.)



수학 영역(가형) 23

23 36

2018학년도 대수능 20번
42.좌표공간에 한 직선 위에 있지 않은 세 점 A , B , C가 있다.
다음 조건을 만족시키는 평면 에 대하여 각 점 A , B , C와
평면  사이의 거리 중에서 가장 작은 값을  라 하자.

(가) 평면 는 선분 AC와 만나고, 선분 BC와도 만난다.
(나) 평면 는 선분 AB와 만나지 않는다.

위의 조건을 만족시키는 평면  중에서  가 최대가 되는

평면을 라 할 때, <보기>에서 옳은 것만을 있는 대로 고른
것은? [4점]

<보기>

ㄱ. 평면 는 세 점 A , B , C를 지나는 평면과 수직이다.
ㄴ. 평면 는 선분 AC의 중점 또는 선분 BC의 중점을
지난다.

ㄷ. 세 점이 A    , B    , C   일
때,  는 점 B와 평면  사이의 거리와 같다.

① ㄱ ② ㄷ ③ ㄱ, ㄴ
④ ㄴ, ㄷ ⑤ ㄱ, ㄴ, ㄷ

2018학년도 대수능 29번
43. 좌표공간에 구    이 평면    과 만나서

생기는 원  가 있다. 원  위의 점 중 좌표가 최소인 점을

P라 하고, 점 P에서 평면에 내린 수선의 발을 Q라 하자. 원
 위를 움직이는 점 X에 대하여 PXQX  의 최댓값을
 이다. 의 값을 구하시오. (단, 와 는

유리수이다.)



24 수학 영역(가형)

24 36

2015학년도 대수능 29번
44. 좌표공간에 구     과 점 P   가 있다.
다음 조건을 만족시키는 모든 원 에 대하여 의 평면

위로의 정사영의 넓이의 최댓값을 

라 하자. 의 값을

구하시오. (단, 와 는 서로소인 자연수이다.)

[4점][2015학년도 수능]
(가) 원 는 점 P를 지나는 평면과 구 가 만나서 생긴다.
(나) 원 의 반지름의 길이는 이다. 

2016학년도 대수능 29번
45. 좌표공간의 두 점 A    , B    에
대하여 점 P는 다음 조건을 만족시킨다.

(가) AP   
(나) AP와 AB가 이루는 각의 크기는 

이다.

중심이 원점이고 반지름의 길이가 인 구 위의 점 Q 에 대하여 
AP·AQ의 최댓값이 이다. 의 값을 구하
시오. (단,  , 는 유리수이다.)



수학 영역(가형) 25

25 36

2014학년도 수능 29번
46. 좌표공간에서 구    위를 움직이는 두 점  가

있다. 두 점  에서 평면   에 내린 수선의 발을 각각

  이라 하고, 평면    에 내린 수선의 발을

각각   라 하자. 
 


  


  


의 최댓값을

구하시오.

[4점][2014학년도 수능]



26 수학 영역(가형)

26 36

2018 10월 교육청 28번
47. 그림과 같이 한 변의 길이가 인 정사각형 ABCD의 내부에
선분 AB와 선분 BC에 접하고 반지름의 길이가 인 원 과

선분 AD와 선분 CD에 접하고 반지름의 길이가 인 원 가

있다. 원 과 선분 AB의 접점을 P라 하고, 원  위의 한

점을 Q라 하자.
PC⋅PQ의 최댓값을 라 할 때, 의 값을 구하시오.

(단, 와 는 유리수이다.) [4점]

2018 10월 교육청 29번
48. 좌표공간에 평면    위의 원     을 밑면으로

하고 꼭짓점이 원점인 원뿔이 있다. 원 와 한 점

P   에서만 만나는 평면 가 이 원뿔과 만나서 생길 수

있는 도형 중 한 타원을 라 하자. 타원 의 평면 위로의

정사영은 장축의 길이가 

인 타원이다. 평면 와 축이

만나서 생기는 좌표가   일 때, 의 값을 구하시오.

[4점]



수학 영역(가형) 27

27 36

2018 7월 교육청 29번
49. 평면 위에 반지름의 길이가 인 원 가 있다. 원  위의

두 점 A, B에 대하여 AB  이고, 이 평면 위의 점 P가
다음 조건을 만족시킨다.

 

(가) AP 
(나) AB 와 AP 가 이루는 각의 크기를 라 할 때, 

cos는 자연수이다. 
 

원  위의 점 Q에 대하여 AP·AQ의 최댓값을 구하시오.

2017 10월 교육청 29번
50. 좌표공간에서 두 점 A  , B   에 대하여
두 점 P , Q가 다음 조건을 만족시킨다.

(가) OA·OP  , OP 
(나) AB·BQ  , BQ 
OP·AQ 의 최댓값이 일 때, 두 유리수 , 에 대하여 
의 값을 구하시오. (단, O는 원점이다.)



28 수학 영역(가형)

28 36

2017 10월 교육청 27번
51. 그림과 같이 평면  위에 넓이가 인 삼각형 ABC가 있고,
평면  위에 넓이가 인 삼각형 ABD가 있다. 선분 BC를
  로 내분하는 점을 P라 하고 선분 AP를   로 내분하는

점을 Q라 하자. 점 D에서 평면 에 내린 수선의 발을 H라
하면 점 Q는 선분 BH의 중점이다. 두 평면 , 가 이루는

각을 라 할 때, cos  

이다. 의 값을 구하시오.

(단, 와 는 서로소인 자연수이다.)

2017 10월 교육청 20번

52. 타원 





 의 두 초점 F , F′ 에 대하여

선분 F′F를 지름으로 하는 원이 있다. 타원과 원의 교점 중
제사분면에 있는 점을 P라 하자. 원 위의 점 P에서의 접선이
축의 양의 방향과 이루는 각의 크기가 


일 때, 타원의

장축의 길이는? (단, , 는    인 상수이다.)

①  ②  ③ 
④  ⑤ 



수학 영역(가형) 29

29 36

2017 10월 교육청 18번
53. AB , BC 인 직사각형 ABCD에 대하여 네 선분 AB,

CD, DA, BD의 중점을 각각 E, F, G , H라 하자. 선분 CF를
지름으로 하는 원 위의 점 P에 대하여 EGHP 의
최댓값은?

①  ②  ③ 
④  ⑤ 

2017 7월 교육청 29번
54. 그림과 같이 반지름의 길이가 인 구 와 서로 다른 두 직선

 , 이 있다. 구 와 직선 이 만나는 서로 다른 두 점을 각각

A , B , 구 와 직선 이 만나는 서로 다른 두 점을 각각 P ,
Q라 하자. 삼각형 APQ는 한 변의 길이가 인

정삼각형이고 AB  , ∠ABQ  

일 때 평면 APB와 평면

APQ가 이루는 각의 크기 에 대하여 cos의 값을
구하시오.





A

B

P

Q





30 수학 영역(가형)

30 36

2016 10월 교육청 26번
55. 한 모서리의 길이가 인 정사면체 ABCD에서 선분 AD를
  으로 내분하는 점을 P ,   로 내분하는 점을 Q라 하자. 두
평면 PBC와 QBC가 이루는 예각의 크기를 라 할 때,

cos  

이다. 의 값을 구하시오. (단, 와 는 서로소인

자연수이다.)

2016 10월 교육청 30번
56. 좌표공간에서 구     와

평면   이 만나서 생기는 원을  라 하자.

구  위의 점 A    과 원  위를 움직이는 점 B에
대하여 두 벡터 OA , OB의 내적 OA·OB의 최댓값과
최솟값의 곱을 구하시오. (단, O는 원점이다.)



수학 영역(가형) 31

31 36

2016 7월 교육청 30번

57. 그림과 같이 평면  위에 ∠A 

, ABAC 인

삼각형 ABC가 있다. 중심이 점 O이고 반지름의 길이가 인

구가 평면 와 점 A에서 접한다. 세 직선 OA, OB, OC와 구의
교점 중 평면 까지의 거리가 보다 큰 점을 각각 D , E, F라
하자. 삼각형 DEF의 평면 OBC 위로의 정사영의 넓이를 라

할 때,  의 값을 구하시오.

A

B
C

O

D
EF



2015 10월 교육청 21번
58. 그림은 모든 모서리의 길이가 인 정삼각기둥 ABCDEF의
밑면 ABC와 모든 모서리의 길이가 인 정사면체 OABC의
밑면 ABC를 일치시켜 만든 도형을 나타낸 것이다. 두 모서리
OB, BE의 중점을 각각 M, N이라 하고, 두 평면 MCA,
NCA가 이루는 각의 크기를 라 할 때, cos의 값은?

①　
 ②　

  ③　
 

④　
 ⑤　

 



32 수학 영역(가형)

32 36

2015 7월 교육청 30번
59. 한 변의 길이가 인 정육면체 ABCD  EFGH와 밑면의
반지름의 길이가 이고 높이가 인 원기둥이 있다. 그림과

같이 이 원기둥의 밑면이 평면 ABCD에 포함되고 사각형
ABCD의 두 대각선의 교점과 원기둥의 밑면의 중심이
일치하도록 하였다. 평면 ABCD에 포함되어 있는 원기둥의
밑면을 , 다른 밑면을 라 하자.

평면 AEGC가 밑면 와 만나서 생기는 선분을 MN, 평면
BFHD가 밑면 와 만나서 생기는 선분을 PQ라 할 때, 삼각형
MPQ의 평면 DEG 위로의 정사영의 넓이는 


이다.

의 값을 구하시오. (단,  , 는 서로소인 자연수이다.)

A

B

E

F

D

C

H

G

PQ

M
N

2014 10월 교육청 21번
60. 그림과 같이 평면 위에 반지름의 길이가 인 네 개의 원  ,

 ,  ,  가 서로 외접하고 있고, 두 원  ,  의 접점을 A라
하자. 원   위를 움직이는 점 P와 원   위를 움직이는 점

Q에 대하여 AP AQ 의 최댓값은?

①  ②  ③  
④  ⑤ 



수학 영역(가형) 33

33 36

2018 사관학교 15번
61. 평면  위에 있는 서로 다른 두 점 A , B와 평면  위에

있지 않은 점 P에 대하여
삼각형 PAB는 PB  , ∠PAB  


인 직각이등변삼각형이고,

평면 PAB와 평면 가 이루는 각의 크기는 

이다. 점 P에서

평면 에 내린 수선의 발을 H라 할 때, 사면체 PHAB의
부피는? [4점]

① 


② 


③ 


④ 


⑤ 


2017 사관학교 15번
62. 그림과 같이 한 모서리의 길이가 인 정사면체 ABCD에서
두 모서리 BDCD의 중점을 각각 MN이라 하자. 사각형
BCNM의 평면 AMN 위로의 정사영의 넓이는?

① 
 ② 

 ③ 


④ 
 ⑤ 





34 수학 영역(가형)

34 36

2017사관학교 17번
63. 좌표공간에 평행한 두 평면

     ,      위에 각각 점 A  

B   이 있다. 평면  위의 점 P와 평면  위의 점 Q에
대하여 AQ QP PB 의 최솟값은?

①  ②  ③ 

④  ⑤ 

2017 사관학교 19번
64. 실수 에 대하여 다음 조건을 만족시키는 점 P가 나타내는
도형의 둘레의 길이를 라 하자.

 (가) 점 P 는 구     위의 점이다.
 (나) 점 A   에 대하여 OP·AP    이다.
<보기>에서 옳은 것만을 있는 대로 고른 것은? (단, O는
원점이다.)

<보기>

ㄱ.   



ㄴ. lim
→∞

 

ㄷ. 는  에서 최솟값을 갖는다.

① ᄀ ② ᄃ ③ ᄀ, ᄂ

④ ᄂ, ᄃ ⑤ ᄀ, ᄂ, ᄃ



수학 영역(가형) 35

35 36

2017 사관학교 28번
65. 그림과 같이 반지름의 길이가 인 원  와 원  위의 점 A
에서의 접선 이 있다. 원  위의 점 P와 AB  를

만족시키는 직선  위의 점 B에 대하여 PA·PB 의 최댓값을

구하시오.

2017 사관학교 30번
66. 좌표공간에 평면    위의 세 점 A    , B   

C   이 있다. 점 P   를 지나고 벡터    과

평행한 직선이 삼각형 ABC의 둘레 또는 내부를 지날 때,
OA 의 최솟값을 구하시오. (단, O는 원점이고,  는
실수이다.)



36 수학 영역(가형)
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2016 사관 20번
67.한 변의 길이가 인 정사각형을 밑면으로 하고 높이가

 인 직육면체 ABCDEFGH 가 있다. 그림과 같이 이
직육면체의 바닥에 ∠EPF   인 삼각기둥 EFPHGQ 가
놓여있고 그 위에 구를 삼각기둥과 한 점에서 만나도록

올려놓았더니 이 구가 밑면 ABCD와 직육면체의 네 옆면에
모두 접하였다. 태양광선이 밑면과 수직인 방향으로 구를 비출

떄, 삼각기둥의 두 옆면 PFGQEPQH 에 생기는 구의 그림자의
넓이를 각각      라 하자. 


의 값은?

① 


 ②   ③ 




④ 


 ⑤  

2016 사관 30번
68.그림과 같이 옆면은 모두 합동인 이등변삼각형이고 밑면은 한

변의 길이가 인 정사각형인 사각뿔 OABCD 에서
∠AOB   이다. 점 A에서 출발하여 사각뿔의 옆면을 따라
모서리 OB 위의 한 점과 모서리 OC 위의 한 점을 거쳐 점
D에 도착하는 최단경로를 이라 하자.  위를 움직이는 점 P에
대하여 AB ·OP 의 최댓값을  라 할 때, 의 값을

구하시오. (단,  는 유리수 이다.)


